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การออกแบบตัวควบคุมสําหรับลูกตุมผกผันแบบฐานหมุน 
 

Controller Design for a Rotary Inverted Pendulum 
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บทคัดยอ 
 บทความนี้เปนการนําเสนอถึงการออกแบบตัวควบคุมลูกตุมผกผันแบบฐานหมุน เพื่อเล้ียงกานลูกตุมผกผันให
สามารถเลี้ยงตัวอยูได แบบจําลองของลูกตุมผกผันแบบฐานหมุนถูกนํามาใชเพ่ือออกแบบตัวควบคุม ซึ่งถูกจัดรูปอยูในรูป
แปรสถานะและใชหลักการ (LQR )  เพ่ือใชในการคํานวณหาคาอัตราการขยายที่ใชในการควบคุมลูกตุมผกผัน ในการ
ทดสอบตัวควบคุมที่ไดออกแบบโดยใช MATLAB/Simulink  ชวยในการทดลอง จากการทดลองแสดงใหเห็นวาตัวควบคุม
ท่ีไดออกแบบสามารถควบคุมกานลูกตุมผกผันแบบฐานหมุนได 
 
คําสําคัญ :  การทรงตัวสําหรับลูกตุมผกผันแบบฐานหมุน  เสถียรภาพ  โมเดลทางคณิตศาสตร  
 
Abstract 
 This research aimed to feature the controller design for the stabilization of a rotary inverted pendulum. The 
dynamic model in the state-space form of the rotary inverted pendulum was used to design the controller. The LQR was 
utilized for determine the control gain.  MATLAB/Simulink was implemented to simulate the system .The simulation 
experiment showed that the designed controller can control and balance the rotary inverted pendulum. 
 
Keywords :  balancing for a rotary  inverted pendulum, balancing , mathematical model 
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1.  บทนํา  
               ปจจุบันระบบการควบคุมเข า มามีบทบาทต อ
ชีวิตประจําวันและมีความสําคัญมากยิ่งข้ึน ดังจะเห็นไดจาก
การนําระบบการควบคุมไปใชในงานอุตสาหกรรม ซึ่งตอมา
ระบบมีความซับซอนมากย่ิงข้ึนสวนใหญเปนระบบท่ีไมมี
เสถียรภาพ เชน การ ควบคุมมอ เตอร  การควบคุมแขน
หุน ยน ต  ห รือ การ ควบคุม เค ร่ื อง จั กร  CNC ในด าน
อุตสาหกรรม เปนตน ซึ่งระบบและเครื่องจักรดังกลาวเปน
ระ บบท่ีมีคว ามซั บซอ น และ ไม เป นเชิง เสน (Nonlinear 
Controller) ดังนั้นในปจจุบันจึงเกิดทฤษฏีการควบคุมข้ึน
มากมายเพ่ือใหสามารถควบคุมอุปกรณดังกลาวไดอยางมี
ประสิทธิภาพ  

ในการศึกษาระบบท่ีไมมีเสถียรภาพ ระบบอินเวอร
ทเพนดูลัมเปนเคร่ืองมือที่ไดรับความนิยมในนํามาศึกษา
ระบบควบคุมในงานทางดานวิศวกรรม เนื่องจากระบบอิน
เวอรทเพนดูลัมเปนระบบท่ีมีขอศึกษาอยูหลายประการ เชน 
ระบบท่ีไมเปนเชิงเสน ไมมีเสถียรภาพ เปนตน จึงเหมาะแก
การนํามาศึกษาเพ่ือออกแบบตัวควบคุม ซึ่งหัวขอหลักในการ
ทําการทดลองกับระบบอินเวอรทเพนดูลัมจะมีอยูสองขอคือ 
การเหวี่ยงใหเพนดูลัมขึ้นสูจุดสูงสุด และการเลี้ยงใหเพน
ดูลัมตั้งตรงอยูได ณ จุดสมดุล  

ตัวควบคุมที่มักนํามาใชในการควบคุมระบบอิน
เวอรทเพนดูลัมในปจจุบันมีอยูมากมาย เชน ตัวควบคุมพีไอ
ดี (PID control) ตัว ควบคุม แบบสถ าน ะป อน กลั บ 
(Feedback control) ตัว คว บคุ มแ บบ ไม เปน เชิ งเส น 
(Nonlinear control) ตัวควบคุมแบบฟซซีลอจิก (Fuzzy 
logic control) ตัวควบคุมแบบโรบัส (Robust control) และ
แบบโครงขายประสาท (Neural network) เปนตนในการ
วิจัยระบบอินเวอรทเพนดูลัมผูวิจัยไดนําระบบอินเวอร
ทเพนดูลัมแบบฐานหมุน (Rotary Inverted Pendulum) มา

ใชในการทดลองเนื่องจากระบบอินเวอรทเพนดูลัม
แ บ บ ฐ า น ห มุ น นี้ มี ตั ว แ ป ร ส ถ า น ะ สี่ ตั ว คื อ  

  โ ดยมี ตัวแปรสถานะส องตั ว 
  ที่ไมสามารถวัดคาโดยตรงไดจึงใชออบเซอร

เวอรแบบอันดับต่ําสุดเขามาชวยในการประมาณคา
เพื่อให เขาใจตอระบบการทํางานของระบบท่ีไมมี
เสถียรภาพไดโดยงาย นอกจากนี้ยังไดนําแบบจําลอง
ทางคณิตศาสตรเขามาชวยในการออกแบบตัวควบคุม  

การออกแบบระบบอินเวอรทเพนดูลัมแบบ
รถรางโดยมีสายพานเปนสงกําลังใหกับรถรางและใช
เซอรโวมอเตอรในการขับเคลื่อน มีตัวเอนโคดเดอรเปน
ตัว วัด ตําแ หนง ของ ร ถร าง ใช ตัว คว บคุม ส ถาน ะ
ปอนกลับท่ีออกแบบโดย LQR ในการออกแบบตัว
ควบคุมการรักษาเสถียรภาพของระบบ  (Han Y., 
Tzoneva R. และ Behardien S., 2007) 

Printrakoon W. (2008) เสนอตัวควบคุมการ
เหวี่ยงขึ้นและรักษาเสถียรภาพสําหรับระบบอิน-เวอร
ทเพนดูลัมแบบฐานหมุน ตัวควบคุมการเหวี่ยงข้ึนจะถูก
ออกแบบดวยหลักการควบคุมพลังงานและตัวควบคุม
การรักษาเสถียรภาพขอ งอินเวอ รทเพนดู ลัมใหมี
เสถียรภาพ ณ บริเวณจุดสมดุลบน จะใชตัวควบคุมเซอร
โวปอนกลับสถานะ รวมกับตัวสังเกตแบบอันดับตํ่าสุด
ท่ีถูกออกแบบดวยวิธีการกําหนดอัตราสวนคุณลักษณะ 
ซึ่งการเพิ่มอินทิเกรเตอร เขาไปในระบบควบคุมนั้น
เพ่ือใหกําจัดคาผิดพลาดในสภาวะคงตัว และเนื่องจาก
ระบบอินเวอรเพนดูลัมแบบฐานหมุนมีตัวแปรท่ีไม
สามารถวัดคาไดบางตัวโดยตรง จึงใชตัวสังเกตแบบ
อันดับต่ําสุดเขามาชวยประมาณคาตัวแปรสถานะ 

บทความ ฉบับนี้นําเสนอ การออกแบบตัว
ควบคุมสําหรับระบบอินเวอรทเพนดูลัมแบบฐานหมุน 

มห
าว
ิทย
าล
ัยร
ังสิ
ต



การประชุมวิชาการมหาวิทยาลัยรังสิต ประจําป ๒๕๕๕  (RSU Research Conference 2012)                                             วันที่ 10 เมษายน  2555 

95 

ซึ่งเปนระบบที่ไมเปนเชิงเสนและไมมีเสถียรภาพ ระบบมี
ก า ร เ ป ล่ี ย น แ ป ล ง ข อ ง ค า พ า ร า มิ เ ต อ ร แ ป ร ไ ป ต า ม
สภาพแวดลอมตามธรรมชาติ ดังนั้นผูทําวิจัยจึงมีแนวคิดที่จะ
นําหลักการควบคุมแบบ ปอนกลับสถานะและใช Linear 
Quadratic Regulator (LQR) มาชวยในการควบคุมโดยใช
โปรแกรม MATLAB/Simulink ถูกนํามาจําลองการทํางาน 
และทดสอบตัวควบคุมท่ีออกแบบไวสามารถควบคุมควบคุม
เสถียรภาพของอินเวอรทเพนดูลัมแบบฐานหมุน โดยใช
มอเตอรเล้ียงอินเวอรทเพนดูลัมแบบฐานหมุนใหตั้งตรง 

 
2. วัตถุประสงค  

เพ่ือออกแบบตัวควบคุมแบบ (LQR ) ที่ใชสําหรับ
การทรงตัวของระบบอินเวอรทเพนดูลัมแบบฐานหมุน 
 
3. อุปกรณและวิธีการ  
 

  
รูปภาพที่ 1 โครงสรางอินเวอรทเพนดูลัมแบบฐานหมุน 
 

จากรูปภาพที่1 แสดงโครงสรางของอินเวอรทเพน
ดูลัมแบบฐานหมุนท่ีใชในงานวิจัยนี้โดยมีมอเตอรเปนตัว
ขับเคล่ือนทําใหแขนของอินเวอรทเพนดูลัมเกิดการแกวงข้ึน
และสามารถตั้งตรงไดโดยมี Encoder เปนตัวปรับความ
เสถียรภาพของมุมท่ีแขนของอินเวอรทเพนดูลัมเมื่อเกิดการ
เปล่ียนของมุมทําใหสามารถต้ังตรงได 

ในงานวิจัยนี้เริ่มตนจากการสรางโมเดลทาง
คณิตศาสตร เพ่ือใชในการออ กแบบตัวควบคุมการ
ทํางานของระบบอินเวอรทเพนดูลัมแบบฐานหมุน
(Rotary Inverted Pendulum) โดยสมมุติใหแกวงขึ้นและ
ทรงตัวเ พ่ือ รักษาความเสถียรภาพของระ บบโด ย 
พิจารณา การแกวงขึ้นทางดานบนซึ่งจะไดสมการ 
ดังตอไปนี้ 

 

  
รูปภาพที ่2 ระบบพื้นฐานของเพนดูลัม 
 

แบบจําลองทางพลศาสตรของเพนดูลัมจะพิ
จรณาตัวแปรที่มีความสําคัญ ,  และ  การ
แกวงขอ งร ะ บบเพ นดูลั มจ ะทํ าใหร ะ บบ เกิ ดกา ร
เปล่ียนแปลงมุม ,  และ  จะเปลี่ยนแปลง 

 

 
รูปภาพที่ 3  แบบจําลองพลศาสตร 
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                                    (1)  
  

 
          (2) 

 
จากสมการ 1, 2  เปนสมการไมเชิงเสน ดังนั้นจึงจําเปนตอง
ทําการแปลงใหอยูในรูปสมการเชิงเสนไดดังนี้ 

    
จากนั้นทําการจัดใหอยูในรูปสมการสถานะ 
(State Equation)      

 
x ,y  และ u  
นําสมการมาจัดรูปสมการใหมจะได 

G F
HV 
เมื่อแทนคาลงในสมการสถานะ (State Equation) จะได 
                       

V 

y  

เมื่อพิจารณาจากสมการสถานะ (State Equation) จะได 

A  

B และ C   

 
               โดยการออกแบบระบบควบคุมแบบ Linear 
Quadratic Regulator(LQR) ไดทําการกําหนดคาเมตริกซ
ของสถานะ Q และสัญญาณขาเขา  R ท่ีเหมาะสมโดยใช
วิธี Trial and Error คือ   Q=[100 1000 1 1]และ  R=0.01 
เพ่ือใหไดคาอัตราขยายท่ีเหมาะสม จากนั้นจําลองการ
ทํางานดวยโปรแกรม MATLAB/Simulink โดยการนํา 
โมเดลทางคณิตศาสตรของอินเวอรทเพนดูลัมแบบฐาน
หมุนท่ีหาไดมาแปลงเปนไดอะแกรมในโปรแกรม และ
จึงทําการปอนคาของตัวแปรตางๆ ท่ีเก่ียวของลงไป 
 
4. ผลการวิจัยและขอวิจารณ 

โดยการนํา Mathematical model ของอินเวอร
ทเพนดูลัมแบบฐานหมุนที่ คํานวณไดมาแปลงเปน
ไดอะแกรมในโปรแกรม MATLAB/Simulink เพื่อ
จําลองการทํางานของระบบ มห

าว
ิทย
าล
ัยร
ังสิ
ต



การประชุมวิชาการมหาวิทยาลัยรังสิต ประจําป ๒๕๕๕  (RSU Research Conference 2012)                                             วันที่ 10 เมษายน  2555 

97 

 
รูปภาพที ่4 Blok diagram การจําลองการทํางานของอินเวอรทเพนด ู
ลัมแบบฐานหมุนดวยโปรแกรม  MATLAB/Simulink 
 

 
รูปภาพที่ 5 กราฟจําลองการทํางานของมุมกับเวลาของอินเวอรท 
เพนดูลัมแบบฐานหมุนดวยโปรแกรมMATLAB/Simulink 
 

 
รูปภาพที่ 6 กราฟจําลองการทํางานของกระแสไฟฟากับเวลาของอิน
เวอรทเพนดูลัมแบบฐานหมุนดวยโปรแกรม  MATLAB /Simulink 

ในการจําลองการทํางานของอินเวอรทเพน
ดูลัมแบบฐานหมุนดวยโปรแกรม MATLAB/Simulink 
นั้นไดกําหนด ให Initial condition ไวดังนี้ [ , ] 
=[0.1 0 ] จากรูปภาพที่5 ผลการจําลองระหวาง Angle vs 
Time จะพบวามุมของ ( ) จะเร่ิมท่ี 0.1 rad และมุม
ของ ( ) จะเริ่มท่ี 0 rad จะเห็นไดวาอินเวอรทเพนดูลัม
จะมีการเปลี่ยนแปลงเพ่ือปรับเขาสูสภาวะสมดุลจะอยู
ในชวงเวลา 5 sec ทําใหแขนของอินเวอรทเพนดูลัมสา
มารเล้ียงตัวและตั้งตรงได 

ในรูปภาพท่ี 6 เปนกราฟผลการจําลองระหวาง 
Voltage Input (Volt) กับ Time (sec) จะพบวาการ
จายไฟใหกับมอเตอร (AC) ทําใหมอเตอรเกิดการหมุน
สงผลใหแขนของอินเวอรทเพนดูลัมเกิดการแกว ง
กระแสท่ีใชในการจําลองการทํางานในชวงเริ่มตนมีคา
สูง เพ่ือใหหมุนรักษาสมดุลกับอินเวอรทเพนดูลัมแบบ
ฐานหมุนจะมีความสัมพันธกับมุม และมุม  ซึ่งจะ
สังเกตไดวาเสนกราฟ Voltage Input vs Time จะมีการ
เปล่ียน แปลงเพื่อปรับเข าสูส ภาวะสมดุลจะ อยู ใน
ชวงเวลา 5 sec เชนกันโดยในชวงเร่ิมตนจะมีการจาย
แรงดันไฟฟาท่ีสูงแตจะลดลงเมื่ออินเวอรทเพนดูลัมเขา
สูสภาวะสมดุลและตัวควบคุมแบบ (LQR) สามารถ
ควบคุมอินเวอรทเพนดูลัมใหเล้ียงตัวและตั้งตรงได 

 
5. การอภิปรายผล 
               จากผลการวิจัยพบวาการออกแบบตัวควบคุม
แบบ(LQR) สามารถควบคุมอินเวอรทเพนดูลัมใหเล้ียง
ตัวและต้ังตรงไดและปรับเขาสูสภาวะสมดุลจะอยูใน
ชวงเวลา 5 sec ในการจําลองระหวาง Voltage Input 
(Volt) กับ Time (sec) จะพบวาการจายกระแสไฟใหกับ
มอเตอร (AC) ทําใหมอเตอรเกิดการหมุนสงผลใหแขน
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ของอินเวอรทเพนดูลัม เกิดการแกวงกระแสที่ใชในการ
จําลองการทํางานในชวงเร่ิมตนมีคาสูง เพ่ือใหมอเตอรหมุน
รักษาสมดุลกับอินเวอรทเพนดูลัมแบบฐานหมุน 
 
6. บทสรุป  

จากการวิจัยนี้ไดศึกษาการควบคุมอินเวอรทเพน
ดูลัมแบบฐานหมุนซึงระบบจะไมเปนเชิงเสนตามธรรมชาติ
ในการควบคุมเสถียรภาพใชตัวควบคุม Linear Quadratic 
Regulator (LQR ) มาชวยในการควบคุมโดยใชโปรแกรม 
MATLAB/Simulink ส ร างแบบจํ าล อ งทางคณิตศาส ตร
จากนั้นทําการแปลงแบบจําลองทางคณิตศาสตรจากระบบ
ไมเปนเชิงเสนใหเปนสมการเชิงเสนแสดงออกมาในรูป
สมการอินเวอรทเพนดูลัมจากนั้นทําการจัดใหอยูในรูป(State 
Equation)เ พ่ือใช เปนตัว แทนในการออ กแบบระบบตัว
ควบคุมโดยใชตัวควบคุม Linear Quadratic Regulator  
(LQR) โดยทําการกําหนดคาเมตริกซของสถานะQและ
สัญญาณขาเขาRที่เหมาะสมโดยวิธี Trial and Error กอนที่จะ
นําแบบจําลองทางคณิตศาสตรของอินเวอรทเพนดูลัมท่ี
คํานวณไดมาจําลองในโปรแกรม MATLAB/Simulinkเพ่ือ 
จําลอง การทํางานของระบบและทดสอบตัวควบคุมที่ได
อ อ ก แ บ บ ไ ว โ ด ย ผ ล ก า ร ท ด ส อ บ ใ น โ ป ร แ ก ร ม 
MATLAB/Simulink แสดงใหเห็นวาตัวควบคุมท่ีออกแบบ
ไวสามารถควบคุมควบคุมอินเวอรทเพนดูลัมแบบฐานหมุน
ใหเล้ียงตัวและต้ังตรงได 
        ในสวนขอเสนอแนะตอไปอาจจะใชตัวควบคุม
สมัยใหมที่ใหผลตอบสนองท่ีดีกวามาใชควบคุมการทํางาน
เชนการควบคุมแบบ Robust หรือแบบ Fuzzy เปนตน 
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